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Question 1 : (1 point)

I

3n—1

(up) est la suite définie pour tout entier naturel n par u, = o 2
n

3x4—1 _ 12-1 11

To9x4+2 842 10
3x7-1 20 5

To2x7+2 16 4

. Alinsi,

Ug

ur

J

Question 2 : (1 point) /

ug =3
(up) est la suite définie pour tout entier naturel n par : 9 1 . Ainsi,
Un+1 :5un—|—n—§
1 1 1 134
u1:5u%+0—§:5x32—§2:45—§:—3 .
1 134 1 17956 2 39607 2 89786
wp=ouitl-g <3>+ 3° 9 T3y 3Ty

l

Question 3 : (1 point)

u0:2

. On déduit alors que :
Ut = ViZ T Uy n ui 'S qu

(up,) est la suite définie pour tout entier naturel n par : {

Up = Up—1+1
= (TL = 1)2 + 1 up_1
\/n2—2n—|—1+1 Up—1

= Vn?2-2n+2 u,_1.

Question 4 : (1 point)

l

(un) est la suite définie pour tout entier naturel n non nul par : u, = 12 + 22 + ... + n2. Les quatre premiers
termes de cette suite sont :

w=12=1;

up =12 4+22=1+4=75;

ug=124+224+32=14+4+9=14;

ug=12+22+324+42=1+4+9+16 = 30.

l

Question 5 : (1 point)
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Question 6 : (1 point) / |

On consideére la suite (uy,) définie, pour tout n € N, par : u, = /3 + 2n.
Untl —Un = V3+2(n+1)—+V3+2n
= V2n+5-v3+2n
= V2n+5—3+2nx

V2n+5++/3+2n
V2n+5+ 3+ 2n
\/2n+52—\/3+2n2

V2n+5+vV3+2n
2n+5—-3—-2n

V2n+5+vV3+2n
2

V2n+5+vV3+2n

Or, pour tout n € N, v/2n+5 > 0 et v/3 + 2n > 0. Donc, up+1 — un > 0, Yn € N. Autrement dit, la suite

(uy,) est strictement croissante.

—

Question 7 : (1 point) / |

on
On considere la suite (uy), cy définie, pour tout n € N, par : u, = Frv
5n+1)  5n
Un+1 — Un gn+2  gntl

on—+5 3 X bn
3n+2 3 x 3n+l
on+ 95— 15n
3n+2
5—10n
3z

Or, pour tout n € N, 3"*2 > 0. Donc, u,+1 — ¢y, a le méme signe que 5 — 10n.
Par ailleurs, le signe de la fonction affine x — 5 — 10z, est donné par le tableau suivant.

x 0 +o00

O N | =

5 — 10x +

Par conséquent, pour tout n > 1, up+1 — u, < 0. Autrement dit, la suite (u,) est décroissante a partir du
rang 1.

—

Question 8 : (1 point) / A

2 n
On considere la suite (uy),y définie, pour tout n € N, par : u, = — < .

7

2 n
On sait que, pour tout n € N, <7) > 0 et donc u, < 0. Par ailleurs, pour tout n € N,

92 n+1
Un+1 _<7>
Up (2 "
7

2
-




Un41

Ainsi, < 1. On déduit alors que pour tout n € N, up41 > uy,. Autrement dit, la suite (uy,) est

n
strictement croissante.

—

Question 9 : (1 point) / |

u0:2

On considere la suite (uy),cy définie par la relation de récurrence :
Up+1 = —OUp.

Voici, les cinq premiers termes de cette suite :

up=2; up =-5x2=-10;up = -5 x (—=10) =50; ug = —5 x 50 = —250 et ugy = —5 x (—250) = 1250.
Par définition, on constate que, pour tout n € N, tous les termes consécutifs u, et u,y1 sont de signes
opposés. Par conséquent, la suite (u,) n’est ni croissante ni décroissante.

—
Question 10 : (1 point) / A

up = 2
On considere la suite (), définie par la relation de récurrence : 0 5
Up41 = Uy + On° — 6n + 1.
Par définition, on a, pour tout n € N, w41 — u, = 5n% — 6n + 1.
Par ailleurs, le discriminant du trindme 522 — 6z + 1 est égal & : A = b? — 4ac = (—6)? —4 x 5 x 1 = 16.

A étant strictement positif, ce trindme admet deux racines : 1 = m = % et xo = M =1.
Ainsi, ce trindme est du signe opposé du coefficient principal entre les deux racines, et du signe du coefficient
principal ailleurs.

La suite (uy,) étant définie sur N, seul le signe du trindme sur R, nous intéresse. Autrement dit,

1 400

||

- 0 +

f(z) +

On déduit alors que, pour tout n € N*, u, 11 — u,, > 0, c’est-a-dire la suite (u,,) est croissante & partir du
rang n = 1.
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