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DEVOIR MAISON N°1
ä Exercice 1 : (5 points)

On considère l’équation (E) : z4 = −4 où z est un nombre complexe.
1. Montrer que si le nombre complexe z est solution de l’équation (E) alors les nombres com-
plexes −z et z sont aussi solutions de l’équation (E).

2. On considère le nombre complexe z0 = 1 + i. Vérifier que z0 est solution de l’équation (E).
3. Déduire des deux questions précédentes trois autres solutions de l’équation (E).
4. L’équation (E) admet-elle d’autres solutions que celles citées dans les questions 2. et 3.?

ä Exercice 2 : (5 points)

1. En posant z = a+ ib avec a et b deux réels, résoudre z2 = z.
Pour la suite de l’exercice, on notera z0 la solution dont la partie imaginaire est strictement
positive

2. Montrer que z0 × z0 = 1.
3. Donner la forme algébrique de z0, z20 et z30 .
4. Démontrer que pour tout entier naturel n, z3n = 1.
5. En déduire la valeur de z3n+1 et z3n+2 pour tout entier naturel n.
6. En déduire la valeur de z9990 et z10000 .

Bon co
urage !


